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Abstract: These are memories of how I got involved in research
on two-dimensional manifolds of bounded curvature. The main
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ïîÿâèëàñü íîâàÿ ÿðêàÿ ôèãóðà � Àëåêñàíäð Äàíèëîâè÷ Àëåêñàíäðîâ.
Ýòî áûë àêòèâíî ðàáîòàþùèé ìîëîäîé ìàòåìàòèê, ÷åëîâåê ñ íåçàóðÿä-
íûì òàëàíòîì è ÿðêèì òåìïåðàìåíòîì. Åìó ïðèíàäëåæàò èññëåäîâàíèÿ
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Ñðåäè åãî ðåçóëüòàòîâ ïî òåîðèè âûïóêëûõ òåë, ïîëüçîâàâøèõñÿ îñî-
áîé èçâåñòíîñòüþ â òå ãîäû, áûëè òåîðåìû, ñâÿçàííûå ñ ïðîáëåìîé Ã.
Âåéëÿ.
Ïðîáëåìà Ã. Âåéëÿ ñîñòîèò â ñëåäóþùåì.
Åñëè íà äâóìåðíîé ïîâåðõíîñòè, ãîìåîìîðôíîé ñôåðå, çàäàíà êàêàÿ-

òî ðèìàíîâà ìåòðèêà, ïðè÷¼ì ãàóññîâà êðèâèçíà ýòîé ìåòðèêè ïîëîæè-
òåëüíà â êàæäîé òî÷êå, òî ìîæíî ëè â òð¼õìåðíîì åâêëèäîâîì ïðî-
ñòðàíñòâå ïîñòðîèòü çàìêíóòóþ âûïóêëóþ ïîâåðõíîñòü, ìåòðèêà êîòî-
ðîé áóäåò ñîâïàäàòü ñ çàäàííîé? Äëÿ àíàëèòè÷åñêèõ ìåòðèê ýòà ïðî-
áëåìà áûëà ðåøåíà ïîëîæèòåëüíî ñàìèì Ã. Âåéëåì åù¼ â 1916 ãîäó.
Îäíàêî, äëÿ çàâåðøåíèÿ ïðåäëîæåííîãî èì äîêàçàòåëüñòâà íóæíî áûëî
ïîëó÷èòü íåêîòîðûå îöåíêè äëÿ ðåøåíèé äèôôåðåíöèàëüíûõ óðàâíåíèé
âòîðîãî ïîðÿäêà. Ýòè îöåíêè ïîëó÷èë â 1935 ãîäó Ãàíñ Ëåâè, êîòîðûé,
òåì ñàìûì, è çàâåðøèë ðåøåíèå ïðîáëåìû Ã. Âåéëÿ äëÿ àíàëèòè÷åñêèõ
ìåòðèê.
À.Ä. Àëåêñàíäðîâ óêàçàë àíàëîã ïðîáëåìû Ã. Âåéëÿ äëÿ ñëó÷àÿ, êî-

ãäà ìåòðèêà ÿâëÿåòñÿ ìíîãîãðàííîé, è äîêàçàë òåîðåìó, äàþùóþ ïîëî-
æèòåëüíîå ðåøåíèå ýòîé ïðîáëåìû. Ñåé÷àñ ýòà òåîðåìà èçâåñòíà êàê
òåîðåìà À.Ä. Àëåêñàíäðîâà î ñóùåñòâîâàíèè âûïóêëîãî ìíîãîãðàííèêà
ñ äàííîé ðàçâ¼ðòêîé.
Ýòà ðàáîòà ïðîèçâåëà âïå÷àòëåíèå íà ìàòåìàòèêîâ òîãî âðåìåíè, è

Àëåêñàíäð Äàíèëîâè÷ áûë óäîñòîåí Ñòàëèíñêîé ïðåìèè â îáëàñòè íàóêè
çà 1941 ãîä. Ñòàëèíñêèå ïðåìèè çà 1941 ãîä áûëè ïðèñóæäåíû â 1942
ãîäó, è Àëåêñàíäð Äàíèëîâè÷ ïîëó÷èë ïðåìèþ II ñòåïåíè. Íî è çà II
ñòåïåíü ïîëàãàëîñü äîñòàòî÷íî ïðèëè÷íîå, îñîáåííî ïî òåì âðåìåíàì,
âîçíàãðàæäåíèå â ðàçìåðå 100 000 ðóáëåé.
1942 ãîä áûë î÷åíü òÿæ¼ëûì äëÿ Ñîâåòñêîãî Ñîþçà. Óæå áîëüøå ãî-

äà øëà êðîâîïðîëèòíàÿ Âåëèêàÿ Îòå÷åñòâåííàÿ âîéíà. Äî âîéíû ïîä
ðóêîâîäñòâîì À.Ä. Àëåêñàíäðîâà â Ëåíèíãðàäñêîì óíèâåðñèòåòå èññëå-
äîâàíèÿ ïî òåîðèè âûïóêëûõ òåë âåëà ãðóïïà ìîëîäûõ ãåîìåòðîâ, ñî-
ñòîÿâøàÿ èç Ñ.Ï. Îëîâÿíèøíèêîâà, È.Ì. Ëèáåðìàíà, Ï.Î. Êîñòåëÿíöà,
è Â.À. Çàëãàëëåðà.
Âñå îíè óøëè íà âîéíó, à â 1945 ãîäó â óíèâåðñèòåò âåðíóëñÿ òîëü-

êî Çàëãàëëåð � åäèíñòâåííûé, êòî îñòàëñÿ â æèâûõ. Êîíåö 1942 ãîäà
áûë î÷åíü òÿæ¼ëûì, âåäü òîëüêî â ôåâðàëå 1943-ãî ñòàëî ÿñíî, ÷òî ìû
ïîáåæäàåì â áîÿõ, èäóùèõ ïîä Ñòàëèíãðàäîì.
Âîçâðàùàÿñü ê èññëåäîâàíèþ ïðîáëåìû Ã. Âåéëÿ À.Ä. Àëåêñàíäðî-

âûì, íóæíî ñêàçàòü, ÷òî îíî ïîòðåáîâàëî óñòàíîâëåíèÿ íåêîòîðûõ ôàê-
òîâ, êîòîðûå, êàçàëîñü, íå èìåþò ê íåé ïðÿìîãî îòíîøåíèÿ. È òóò Àëåê-
ñàíäð Äàíèëîâè÷ ïðèø¼ë ê èäåå ðàññìàòðèâàòü âíóòðåííþþ ãåîìåòðèþ
âûïóêëûõ ïîâåðõíîñòåé êàê òàêîâóþ. Èññëåäîâàíèÿ Àëåêñàíäðîâà, óäî-
ñòîåííûå Ñòàëèíñêîé ïðåìèè, âêëþ÷àëè â ñåáÿ äâå ðàáîòû. Îäíà áûëà
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ïîñâÿùåíà ðåøåíèþ ïðîáëåìû î ñóùåñòâîâàíèè âûïóêëîãî ìíîãîãðàí-
íèêà ñ äàííîé ðàçâ¼ðòêîé. Äðóãàÿ � èññëåäîâàíèþ âíóòðåííåé ãåîìåò-
ðèè ïðîèçâîëüíîé âûïóêëîé ïîâåðõíîñòè. Â ýòîé ðàáîòå À.Ä. Àëåêñàí-
äðîâ ôàêòè÷åñêè ñîçäàë íîâûé ðàçäåë ãåîìåòðèè.
Îí ìíå êàê-òî ãîâîðèë, ÷òî â 1942 ãîäó, êîãäà åìó áûëî âñåãî 30 ëåò,

òàê ÷òî îí áûë åù¼ ìîëîäûì, ñòàðøèå òîâàðèùè ãîâîðèëè åìó, ÷òî òåî-
ðåìà, êîòîðóþ îí äîêàçàë â ñâÿçè ñ ïðîáëåìîé Ã. Âåéëÿ, ýòî õîðîøàÿ
âåùü, à âñ¼ îñòàëüíîå, ÷òî îí äåëàåò, � ýòî åðóíäà, ýòî íå òàê èíòåðåñíî.
Ýòî ¾íå î÷åíü èíòåðåñíîå¿ è áûëî òîé íîâîé èäåîëîãèåé, êîòîðóþ

Àëåêñàíäð Äàíèëîâè÷ âí¼ñ â ãåîìåòðèþ. Îíî è áûëî òåì, ÷òî îòëè÷à-
ëî åãî ïîäõîä îò ïîäõîäà êëàññè÷åñêîé äèôôåðåíöèàëüíîé ãåîìåòðèè,
èçó÷àþùåé ãåîìåòðè÷åñêèå îáúåêòû ñðåäñòâàìè äèôôåðåíöèàëüíîãî è
èíòåãðàëüíîãî èñ÷èñëåíèÿ. Ýòî áûëî íà÷àëî òåîðèè ìíîãîîáðàçèé îãðà-
íè÷åííîé êðèâèçíû.
Àëåêñàíäð Äàíèëîâè÷ èçëîæèë íà÷àëà òåîðèè ìíîãîîáðàçèé îãðàíè-

÷åííîé êðèâèçíû â ñâîåé êíèãå ¾Âíóòðåííÿÿ ãåîìåòðèÿ âûïóêëûõ ïî-
âåðõíîñòåé¿, èçäàííîé óæå ïîñëå âîéíû â 1948 ãîäó. Ìîæíî ñêàçàòü, ÷òî
â ýòîé êíèãå áûëà ïîñòðîåíà ÷àñòü áóäóùåé òåîðèè äâóìåðíûõ ìíîãî-
îáðàçèé îãðàíè÷åííîé êðèâèçíû äëÿ ìíîãîîáðàçèé, ó êîòîðûõ ãàóññî-
âà êðèâèçíà â êàæäîé òî÷êå îãðàíè÷åíà ñíèçó. Â ñâÿçè ñ ýòîé êíèãîé
ÿ âñïîìèíàþ òàêóþ èñòîðèþ. ß ø¼ë â êîìïàíèè ãåîìåòðîâ, âêëþ÷àÿ
Àëåêñàíäðà Äàíèëîâè÷à, ïî Ñðåäíåìó ïðîñïåêòó Âàñèëüåâñêîãî îñòðî-
âà Ëåíèíãðàäà â ðàéîíå 8-é ëèíèè. Êîãäà ìû ïðîõîäèëè ìèìî êíèæíîãî
ìàãàçèíà, Àëåêñàíäð Äàíèëîâè÷ ïðåäëîæèë íàì çàéòè â ýòîò ìàãàçèí.
Òàì îí êóïèë ñâîþ êíèãó ¾Âíóòðåííÿÿ ãåîìåòðèÿ âûïóêëûõ ïîâåðõíî-
ñòåé¿ è ïîäàðèë ìíå êóïëåííûé èì ýêçåìïëÿð ñ íàäïèñüþ ¾Òîâàðèùó
Ðåøåòíÿêó îò àâòîðà¿. ß áûë ýòèì ñòðàøíî ñìóù¼í è î÷åíü äîâîëåí.
Â 1947 ãîäó Àëåêñàíäð Äàíèëîâè÷ áûë èçáðàí ÷ëåíîì-êîððåñïîíäåí-

òîì Àêàäåìèè íàóê ÑÑÑÐ. Ñ 1952 ïî 1964 ãîäû îí áûë ðåêòîðîì Ëå-
íèíãðàäñêîãî ãîñóäàðñòâåííîãî óíèâåðñèòåòà. Îí è â ýòè ãîäû àêòèâíî
çàíèìàëñÿ ìàòåìàòèêîé. Â ÷àñòíîñòè, êîãäà ÿ áûë ñòóäåíòîì Ëåíèíãðàä-
ñêîãî óíèâåðñèòåòà, â óíèâåðñèòåòå ðàáîòàë ãåîìåòðè÷åñêèé ñåìèíàð ïîä
ðóêîâîäñòâîì Àëåêñàíäðà Äàíèëîâè÷à. Îí ïðîõîäèë åæåíåäåëüíî â îä-
íîì èç çàëîâ ìàòåìàòèêî-ìåõàíè÷åñêîãî ôàêóëüòåòà.
Òàê âîò, ìîæíî ñêàçàòü, ÷òî êíèãà ¾Âíóòðåííÿÿ ãåîìåòðèÿ âûïóêëûõ

ïîâåðõíîñòåé¿ ïðåäñòàâëÿëà ñîáîé òîëüêî ïåðâóþ ãëàâó òåîðèè ìíîãî-
îáðàçèé îãðàíè÷åííîé êðèâèçíû. Ðàçâèòèåì ýòîé òåîðèè Àëåêñàíäð Äà-
íèëîâè÷ çàíèìàëñÿ óæå â 1950-å ãîäû. Ýòîìó ïîñâÿùåíà åãî êíèãà ¾Äâó-
ìåðíûå ìíîãîîáðàçèÿ îãðàíè÷åííîé êðèâèçíû¿, âûøåäøàÿ â 1962 ãîäó,
ê íàïèñàíèþ êîòîðîé îí ïðèâë¼ê Â.À. Çàëãàëëåðà. Íåêîòîðûå âîïðîñû
òåîðèè äâóìåðíûõ ìíîãîîáðàçèé îãðàíè÷åííîé êðèâèçíû æèâî îáñóæ-
äàëèñü íà ãåîìåòðè÷åñêîì ñåìèíàðå. Òàê ÷òî ó÷àñòíèêè ñåìèíàðà áûëè
â êóðñå ýòîé ñîâìåñòíîé ðàáîòû À.Ä. Àëåêñàíäðîâà è Â.À. Çàëãàëëåðà. Â
÷àñòíîñòè, âñåì ó÷àñòíèêàì ñåìèíàðà, â òîì ÷èñëå è ìíå, áûëî èçâåñòíî,
÷òî òàêîå ìíîãîîáðàçèå îãðàíè÷åííîé êðèâèçíû.
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Â 1953 ãîäó, ÷èòàÿ êíèãó Â. Áëÿøêå ¾Äèôôåðåíöèàëüíàÿ ãåîìåòðèÿ¿
(ïåðåâîä íà ðóññêèé ÿçûê), ÿ îáðàòèë âíèìàíèå íà ðàçäåë, â êîòîðîì
ðå÷ü øëà î òàê íàçûâàåìûõ èçîòåðìè÷åñêèõ êîîðäèíàòàõ. Ðàçìåð îáëà-
ñòè, â êîòîðîé ìîæíî ââåñòè òàêèå êîîðäèíàòû, îïðåäåëÿåòñÿ èñêëþ÷è-
òåëüíî å¼ òîïîëîãèåé. Ýòèì èçîòåðìè÷åñêèå êîîðäèíàòû îòëè÷àëèñü îò
âñåõ äðóãèõ ñèñòåì êîîðäèíàò, íàïðèìåð, îò ãåîäåçè÷åñêèõ êîîðäèíàò,
êîòîðûå äàæå â ãëàäêîì ñëó÷àå ìîãóò áûòü îïðåäåëåíû ëèøü â äîñòà-
òî÷íî ìàëîé îêðåñòíîñòè äàííîé òî÷êè. ß ñòàë äóìàòü î òîì, ìîæíî
ëè ïîñòðîèòü èçîòåðìè÷åñêèå êîîðäèíàòû äëÿ äâóìåðíûõ ìíîãîîáðàçèé
îãðàíè÷åííîé êðèâèçíû. Ïîñëå íåêîòîðûõ ðàçìûøëåíèé ÿ ïðèøåë ê ðå-
çóëüòàòó, êîòîðûé ïîñïåøèë ñîîáùèòü Àëåêñàíäðó Äàíèëîâè÷ó. Âåñíîé
1953 ãîäà, êîãäà ÿ áûë íà âòîðîì ãîäó àñïèðàíòóðû, íà îäíîì èç çàñåäà-
íèé ãåîìåòðè÷åñêîãî ñåìèíàðà ÿ ïîäîø¼ë ê Àëåêñàíäðîâó è ñêàçàë, ÷òî
ìîãó äîêàçàòü ñëåäóþùóþ òåîðåìó:
¾Â îêðåñòíîñòè êàæäîé òî÷êè äâóìåðíîãî ìíîãîîáðàçèÿ îãðàíè÷åí-

íîé êðèâèçíû ìîæíî ââåñòè òàêóþ ñèñòåìó êîîðäèíàò, â êîòîðîé ìåò-
ðèêà áóäåò çàäàâàòüñÿ ëèíåéíûì ýëåìåíòîì ds2 = λ(x, y)(dx2 + dy2).
Ôóíêöèÿ λ ïðè ýòîì òàêîâà, ÷òî å¼ ëîãàðèôì åñòü ðàçíîñòü äâóõ ñóá-
ãàðìîíè÷åñêèõ ôóíêöèé. Îáðàòíî, åñëè ìåòðèêà â íåêîòîðîé ïëîñêîé
îáëàñòè îïðåäåëÿåòñÿ ëèíåéíûì ýëåìåíòîì óêàçàííîãî òèïà, ïðè÷¼ì ëî-
ãàðèôì ôóíêöèè λ åñòü ðàçíîñòü äâóõ ñóáãàðìîíè÷åñêèõ ôóíêöèé, òî
ýòà ìåòðèêà ïðåâðàùàåò îáëàñòü â ìíîãîîáðàçèå îãðàíè÷åííîé êðèâèç-
íû¿.
Àëåêñàíäð Äàíèëîâè÷ íè÷åãî íà ýòî ìíå íå îòâåòèë.
Íî íà ñëåäóþùåì ñåìèíàðå, ÷åðåç íåäåëþ, îí ñïðîñèë ìåíÿ, äîêàçàë

ÿ ýòó òåîðåìó èëè íåò. ß áûë âûíóæäåí ñîçíàòüñÿ, ÷òî äîêàçàòåëüñòâà ó
ìåíÿ íåò. Äåëî â òîì, ÷òî òàì áûëè äåòàëè, êîòîðûå ïðè áåãëîì âçãëÿäå
íà ïðîáëåìó êàæóòñÿ íåñóùåñòâåííûìè. Íî êîãäà âíèêíåøü, òî îêàçû-
âàåòñÿ, ÷òî â íèõ-òî âñ¼ è óïèðàåòñÿ. Â îáùåì, â òîò ìîìåíò ÿ åù¼ íå
çíàë, êàê ýòó òåîðåìó äîêàçàòü. È òîãäà Àëåêñàíäð Äàíèëîâè÷ ñêàçàë
íåñêîëüêî ñëîâ, â êîòîðûõ îòðèöàòåëüíî îöåíèë ìî¼ ïðåáûâàíèå â àñ-
ïèðàíòóðå. Ýòî áûëî, êîíå÷íî, â öåëîì íåñïðàâåäëèâî ïîòîìó, ÷òî çà
âðåìÿ ïðåáûâàíèÿ â àñïèðàíòóðå, êðîìå ýòîé òåîðåìû, ÿ äîêàçàë ïî
êðàéíåé ìåðå òðè òåîðåìû íà ðàçíûå òåìû. Íî äîëÿ èñòèíû â ñëîâàõ
Àëåêñàíäðà Äàíèëîâè÷à, êîíå÷íî, áûëà. ß è äî ñèõ ïîð íå íàó÷èëñÿ
õîðîøî èçëàãàòü íà áóìàãå òî, ÷òî ìíå ïðèøëî â ãîëîâó. Ýòî ó ìåíÿ
âñåãäà íå î÷åíü õîðîøî ïîëó÷àëîñü è ñèëüíî ìåíÿ òîðìîçèëî. Òàê èëè
èíà÷å, íî ýòî çàìå÷àíèå Àëåêñàíäðà Äàíèëîâè÷à ìåíÿ ïîäòîëêíóëî è
çàñòàâèëî ðàáîòàòü.
Ëåòîì 1953 ãîäà ÿ ïîíÿë, êàê ìîæíî ïðåîäîëåòü ýòó òðóäíîñòü, êîòî-

ðàÿ ìåøàëà ìíå äîâåñòè äîêàçàòåëüñòâî òåîðåìû äî êîíöà. È ÿ íà÷àë ïè-
ñàòü èçëîæåíèå ñâîåãî äîêàçàòåëüñòâà. Îáû÷íî ýòî ïðîèñõîäèëî òàê, ÷òî
ÿ àêêóðàòíî ïðîäóìûâàë íåêîòîðûé ôðàãìåíò äîêàçàòåëüñòâà îò íà÷àëà
äî êîíöà, çàïèñûâàë åãî ïîëíîñòüþ òàê, ÷òî ïðè çàïèñè âñå íåäîñòàòêè
äîêàçàòåëüñòâà âûõîäèëè íà ïîâåðõíîñòü, ñòàíîâèëèñü î÷åâèäíûìè, è
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ìîæíî áûëî äóìàòü, êàê èõ èñïðàâèòü. Òàêèì îáðàçîì äîêàçàòåëüñòâî
áûëî ïîëíîñòüþ çàïèñàíî â òå÷åíèå ìåñÿöà, à èìåííî � â òå÷åíèå ñåí-
òÿáðÿ 1953 ãîäà. Òàê áûëî ïîëó÷åíî äîêàçàòåëüñòâî äàæå áîëåå îáùåé
òåîðåìû, ÷åì òà, êîòîðóþ ÿ ñôîðìóëèðîâàë Àëåêñàíäðó Äàíèëîâè÷ó. Ïî
åãî óêàçàíèþ ÿ íàïèñàë êðàòêóþ çàìåòêó ñ èçëîæåíèåì ñâîèõ ðåçóëü-
òàòîâ è îïóáëèêîâàë å¼ â 1954 ãîäó â Äîêëàäàõ Àêàäåìèè íàóê ÑÑÑÐ.
Ñòàòüÿ áûëà ïðåäñòàâëåíà àêàäåìèêîì Â.È. Ñìèðíîâûì è å¼ ïåðåâîä
âêëþ÷¼í â ýòó êíèãó.
Â íà÷àëå 1954 ãîäà íà îäíîì èç ñåìèíàðîâ Àëåêñàíäðîâ ìíå ñêàçàë:

¾Âàì íàäî áû êàíäèäàòñêóþ äèññåðòàöèþ íàïèñàòü¿. Â 1954 ãîäó ÿ áûë
íà òðåòüåì, ïîñëåäíåì êóðñå àñïèðàíòóðû. ß ñêàçàë: ¾À ðàçâå òî, ÷òî ÿ
ðàññêàçûâàë îñåíüþ, íå ãîäèòñÿ äëÿ êàíäèäàòñêîé äèññåðòàöèè¿? ¾Íåò,
� ñêàçàë Àëåêñàíäð Äàíèëîâè÷, � ýòî Âû ïðèáåðåãèòå äëÿ äîêòîðñêîé¿.
Òîãäà ÿ âñ¼ ýòî îòñòàâèë è íà÷àë ðàáîòàòü â äðóãîì íàïðàâëåíèè, ñâÿ-
çàííîì ñ òåîðèåé íåðåãóëÿðíûõ êðèâûõ. Â ðåçóëüòàòå ïîëó÷èëàñü êàíäè-
äàòñêàÿ äèññåðòàöèÿ ¾Î äëèíå è ïîâîðîòå êðèâîé è î ïëîùàäè ïîâåðõíî-
ñòè¿. Îíà áûëà âåñüìà îáú¼ìèñòîé, 206 ñòðàíèö ìàøèíîïèñíîãî òåêñòà,
è íèêàê íå áûëà ñâÿçàíà ñ èçîòåðìè÷åñêèìè êîîðäèíàòàìè. Òàì áûëè
ñîâñåì äðóãèå ðåçóëüòàòû, êîòîðûå ÿ òîæå ïîëó÷èë âî âðåìÿ ïðåáûâà-
íèÿ â àñïèðàíòóðå â õîäå ðåàëèçàöèè îáùåé ïðîãðàììû, ïðåäëîæåííîé
À.Ä. Àëåêñàíäðîâûì.
Íàäî ñêàçàòü, ÷òî äèññåðòàöèÿ áûëà íàïèñàíà íàñïåõ è èìåëà ñóùå-

ñòâåííûå íåäîñòàòêè. Îäèí èç íèõ áûë ñâÿçàí ñ îïðåäåëåíèåì êðèâîé.
Ìíå íå íðàâèëîñü êëàññè÷åñêîå îïðåäåëåíèå êðèâîé, ñîãëàñíî êîòîðî-
ìó êðèâàÿ � ýòî êëàññ ýêâèâàëåíòíûõ ïàðàìåòðèçîâàííûõ êðèâûõ. È ÿ
ïðåäëîæèë íåêîòîðîå ñâî¼ îïðåäåëåíèå, íî ñôîðìóëèðîâàë åãî íåóäà÷-
íî. Îäíèì èç îïïîíåíòîâ íà çàùèòå áûë ñïåöèàëèñò â îáëàñòè òåîðèè
ôóíêöèé âåùåñòâåííîé ïåðåìåííîé Ñ.Ì. Ëîçèíñêèé. Îí ìåíÿ ñòðàøíî
èçðóãàë çà ìî¼ íåóäà÷íîå îïðåäåëåíèå êðèâîé è â ñâî¼ì îòçûâå íàïèñàë,
÷òî îíî ñóùåñòâåííî ñíèæàåò íàó÷íóþ öåííîñòü äèññåðòàöèè. Îí áûë,
êîíå÷íî, ïðàâ, íî äîêàçàííîå ìíîé áóäåò âåðíî ïðè ëþáîì ðàçóìíîì
îïðåäåëåíèè êðèâîé, à óæ ÷òî òàêîå êðèâàÿ � âñå è òàê çíàþò. Îäíàêî,
âî âðåìÿ ãîëîñîâàíèÿ áûëè ãîëîñà ïðîòèâ ìîåé äèññåðòàöèè. Âòîðûì
îïïîíåíòîì áûë Þðèé Ô¼äîðîâè÷ Áîðèñîâ, êîòîðûé âî âñ¼ì ðàçîáðàë-
ñÿ è, êàê ÿ ñ÷èòàþ, ñïàñ ìåíÿ â òîò ìîìåíò. Äåëî â òîì, ÷òî àâòîðåôåðàò
äèññåðòàöèè íå áûë ïðîäóìàí. Èç íåãî íåâîçìîæíî áûëî ïîíÿòü, ÷òî æå
íà ñàìîì äåëå ñäåëàíî â äèññåðòàöèè. Íî Þðèé Ô¼äîðîâè÷ ïðîñòî ïåðå-
ñêàçàë, ÷òî â òàêîé-òî ãëàâå ñäåëàíî òî-òî è ïîëó÷åí òàêîé-òî ðåçóëüòàò,
ò.å. ñäåëàë ïîäðîáíûé îáçîð ïî ãëàâàì. À íà íåäîñòàòîê, êîòîðûé îòìå-
òèë Ñ.Ì. Ëîçèíñêèé, îí è âíèìàíèÿ íå îáðàòèë. Òàê ÷òî â çíà÷èòåëüíîé
ñòåïåíè áëàãîäàðÿ âûñòóïëåíèþ Þ.Ô. Áîðèñîâà, ìîÿ êàíäèäàòñêàÿ äèñ-
ñåðòàöèÿ áûëà çàùèùåíà.
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Ñàìîå ãëàâíîå, ÷òî áûëî ïðèäóìàíî è äîêàçàíî â äèññåðòàöèè � ýòî
èíòåãðàëüíî-ãåîìåòðè÷åñêèå òåîðåìû äëÿ èíòåãðàëüíîé êðèâèçíû è èí-
òåãðàëüíîãî êðó÷åíèÿ. Êàê ÿ óñòàíîâèë, èíòåãðàëüíàÿ êðèâèçíà ïðî-
ñòðàíñòâåííîé êðèâîé âûðàæàåòñÿ â âèäå èíòåãðàëà îò èíòåãðàëüíûõ
êðèâèçí å¼ ïðîåêöèé íà ïðÿìûå. Ýòó òåîðåìó ÿ ïðèäóìàë, óâèäåâ ðàáî-
òó Â.À. Çàëãàëëåðà, â êîòîðîé àíàëîãè÷íûé ðåçóëüòàò áûë äîêàçàí äëÿ
äëèíû. Êîãäà ÿ ðàññêàçàë ýòó òåîðåìó íà ñåìèíàðå, Àëåêñàíäð Äàíèëî-
âè÷ ñêàçàë: ¾Êàêèå êðàñèâûå ñîîòíîøåíèÿ!¿ Ñ ïîìîùüþ ýòîé òåõíèêè ÿ
ðåøèë è îäíó çàäà÷ó, ïîñòàâëåííóþ Àëåêñàíäðîì Äàíèëîâè÷åì. Ñìûñë
â òîì, ÷òî ñíà÷àëà íóæíî áûëî ðåøèòü çàäà÷ó â ïðîñòåéøåì ñëó÷àå, ò.å.
äëÿ êðèâîé, ëèáî ëåæàùåé â îäíîé ïðÿìîé, ëèáî ëåæàùåé â îäíîé ïëîñ-
êîñòè è ñîñòîÿùåé èç êîíå÷íîãî ÷èñëà âûïóêëûõ äóã, ëèáî ëåæàøåé íà
ñôåðå. Òîãäà Çàëãàëëåð ñêàçàë, ÷òî íå ìîæåò áûòü, ÷òîáû òàêàÿ ïðîñòàÿ
âåùü íèêåì íå áûëà ðàíåå äîêàçàíà.
Ïîñëå ýòîãî ÿ ïîðûëñÿ â ëèòåðàòóðå è óñòàíîâèë, ÷òî â ñëó÷àå ïðî-

åêòèðîâàíèÿ íà ïðÿìóþ àíàëîãè÷íûé ðåçóëüòàò äëÿ èíòåãðàëüíîé êðè-
âèçíû áûë äîêàçàí Äæîíîì Ìèëíîðîì â 1950 ãîäó. Èì æå áûëî äàíî
ïðèëîæåíèå ýòîãî ðåçóëüòàòà, èíòåðåñíîå ñàìî ïî ñåáå. Îíî ñîñòîèò â
ñëåäóþùåì. Èçâåñòíà òåîðåìà Â. Ôåíõåëÿ î òîì, ÷òî èíòåãðàëüíàÿ êðè-
âèçíà çàìêíóòîé êðèâîé â ïðîñòðàíñòâå íå ìåíüøå 2π. Ìèëíîð æå äîêà-
çàë, ÷òî åñëè ýòà êðèâàÿ çàóçëåíà, òî å¼ èíòåãðàëüíàÿ êðèâèçíà áóäåò íå
ìåíüøå 4π, ïðè÷¼ì ñäåëàë îí ýòî èìåííî ñ ïîìîùüþ ñâîåé èíòåãðàëüíî-
ãåîìåòðè÷åñêîé òåîðåìû. Êðîìå òîãî, â 1951 ãîäó àíàëîãè÷íóþ òåîðåìó
ïðî èíòåãðàëüíóþ êðèâèçíó çàóçëåííûõ êðèâûõ äîêàçàë Èøòâàí Ôàðè
è îïóáëèêîâàë å¼ íà ôðàíöóçñêîì ÿçûêå. Òàêèì îáðàçîì, ÿ áûë íå ïåð-
âûì, êòî ïðèäóìàë è ïðèìåíèë èíòåãðàëüíî-ãåîìåòðè÷åñêèå òåîðåìû
äëÿ èíòåãðàëüíîé êðèâèçíû. Íî èíòåãðàëüíî-ãåîìåòðè÷åñêóþ òåîðåìó
äëÿ êðó÷åíèÿ âïåðâûå äîêàçàë ÿ. Â ïîñëåäóþùèå ãîäû ÿ íå ðàç âîç-
âðàùàëñÿ ê ýòîé òåìàòèêå. Â íàèáîëåå ïîëíîì âèäå îòíîñÿùèåñÿ ñþäà
ðåçóëüòàòû îïóáëèêîâàíû â êíèãå ¾General Theory of Irregular Curves¿,
íàïèñàííîé ìíîþ ñîâìåñòíî ñ À.Ä. Àëåêñàíäðîâûì è âïåðâûå èçäàííîé
â 1989 ãîäó.
Â 1957 ãîäó ÿ ïåðååõàë â Íîâîñèáèðñê, â òîëüêî ÷òî ñîçäàííûé Àêà-

äåìãîðîäîê. ß ñòàë ðàáîòàòü â Èíñòèòóòå ìàòåìàòèêè Ñèáèðñêîãî îò-
äåëåíèÿ Àêàäåìèè íàóê ÑÑÑÐ (ñåé÷àñ îí íàçûâàåòñÿ Èíñòèòóòîì ìà-
òåìàòèêè èì. Ñ.Ë. Ñîáîëåâà Ñèáèðñêîãî îòäåëåíèÿ Ðîññèéñêîé àêàäå-
ìèè íàóê) è ñòàë ïðåïîäàâàòü íà ìåõàíèêî-ìàòåìàòè÷åñêîì ôàêóëüòåòå
Íîâîñèáèðñêîãî ãîñóäàðñòâåííîãî óíèâåðñèòåòà. Ñ òåõ ïîð ÿ ïîñòîÿííî,
ìîæíî ñêàçàòü, áåçâûëàçíî æèâó â Íîâîñèáèðñêå. Òîãäà â Àêàäåìãîðîä-
êå áûëî äâà ìîëîäûõ ìàòåìàòèêà, äîâîëüíî ÷àñòî îáñóæäàâøèõ ìàòåìà-
òè÷åñêèå âîïðîñû ñ àêàäåìèêîì Ì.À. Ëàâðåíòüåâûì � îäíèì èç îñíîâà-
òåëåé Àêàäåìãîðîäêà è ïðåäñåäàòåëåì Ñèáèðñêîãî îòäåëåíèÿ Àêàäåìèè
íàóê � ýòî áûëè Ï.Ï. Áåëèíñêèé è Þ.Ã. Ðåøåòíÿê.
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Îäíàæäû Ì.À. Ëàâðåíòüåâ ñêàçàë, ÷òî Ï.Ï. Áåëèíñêîìó è ìíå íóæíî
áû íàïèñàòü äîêòîðñêèå äèññåðòàöèè. Ìû áûëè êàíäèäàòàìè íàóê, êîãäà
ïðèåõàëè â Ñèáèðñêîå îòäåëåíèå â 1957 ãîäó.
Ó ìåíÿ äèññåðòàöèÿ áûëà ãîòîâà. Â äîïîëíåíèå ê òåîðåìå î ñóùåñòâî-

âàíèè èçîòåðìè÷åñêèõ êîîðäèíàò íóæíî áûëî ïîêàçàòü, êàêèì îáðàçîì
ýòè êîîðäèíàòû ìîãóò áûòü èñïîëüçîâàíû ïðè èçó÷åíèè äâóìåðíûõ ìíî-
ãîîáðàçèé îãðàíè÷åííîé êðèâèçíû. Ýòà ÷àñòü ðàáîòû áûëà âûïîëíåíà
óæå â Íîâîñèáèðñêå. Êàê óæå óïîìèíàëîñü âûøå, êðàòêîå èçëîæåíèå ïî-
ëó÷åííûõ ðåçóëüòàòîâ áûëî îïóáëèêîâàíî â 1954 ãîäó â Äîêëàäàõ Àêàäå-
ìèè íàóê ÑÑÑÐ, à ïåðåâîä ýòîé ñòàòüè âêëþ÷¼í â ýòó êíèãó. Ïîäðîáíîå
èçëîæåíèå áûëî ïðèâåäåíî íåïîñðåäñòâåííî â òåêñòå ìîåé äîêòîðñêîé
äèññåðòàöèè. Îäíàêî, óæå ïîñëå òîãî, êàê äèññåðòàöèÿ áûëà ìíîé íà-
ïèñàíà, îêàçàëîñü, ÷òî ïîðÿäîê çàùèòû äèññåðòàöèé èçìåíèëñÿ: òåïåðü
òðåáîâàëîñü, ÷òîáû áûëè ïóáëèêàöèè. Ïîýòîìó ÿ íàïèñàë ñíà÷àëà êðàò-
êîå ðåçþìå äèññåðòàöèè, è îíî áûëî îïóáëèêîâàíî â 1959 ãîäó â æóðíàëå
¾Èçâåñòèÿ Ñèáèðñêîãî îòäåëåíèÿ ÀÍ ÑÑÑÐ¿. À óæå ïîëíûé òåêñò äèñ-
ñåðòàöèè ñî âñåìè äîêàçàòåëüñòâàìè ÿ îïóáëèêîâàë â äâóõ ñòàòüÿõ â
Ñèáèðñêîì ìàòåìàòè÷åñêîì æóðíàëå â 1960 ãîäó. Ïåðåâîäû âñåõ òð¼õ
òîëüêî ÷òî óïîìÿíóòûõ ñòàòåé âêëþ÷åíû â ýòó êíèãó. Òàêèì îáðàçîì,
ê ìîìåíòó çàùèòû äèññåðòàöèè âñå ðåçóëüòàòû, âûíîñèìûå íà çàùèòó,
áûëè îïóáëèêîâàíû.
Äîêòîðñêóþ äèññåðòàöèþ ÿ çàùèòèë â 1960 ãîäó. Íî ïîñëå çàùèòû

îíà î÷åíü äîëãî ëåæàëà áåç äâèæåíèÿ â Ìîñêâå â êàíöåëÿðèè Âûñ-
øåé àòòåñòàöèîííîé êîìèññèè (ÂÀÊ) � ãîñóäàðñòâåííîì îðãàíå, îòâå-
÷àþùåì çà îáåñïå÷åíèå ãîñóäàðñòâåííîé àòòåñòàöèè íàó÷íûõ è íàó÷íî-
ïåäàãîãè÷åñêèõ ðàáîòíèêîâ. Êîãäà ÷ëåí-êîððåñïîíäåíò ïî Ñèáèðñêîìó
îòäåëåíèþ ÀÍ Àíäðåé Âàñèëüåâè÷ Áèöàäçå îñâåäîìèëñÿ, â ÷¼ì äåëî,
åìó ñêàçàëè, ÷òî ÂÀÊ ïðèíÿëà íîâûå ïðàâèëà çàùèòû äèññåðòàöèé, êî-
òîðûå äåëàëè ìîþ çàùèòó íåäåéñòâèòåëüíîé. Îäíî èç ýòèõ íîâûõ ïðàâèë
ñîñòîÿëî â òîì, ÷òî íåëüçÿ çàùèùàòü äèññåðòàöèþ â òîì ó÷ðåæäåíèè,
ãäå ðàáîòàåò ñîèñêàòåëü. ß çàùèùàëñÿ â äèññåðòàöèîííîì ñîâåòå ïðè
Ïðåçèäèóìå Ñèáèðñêîãî îòäåëåíèÿ ÀÍ ÑÑÑÐ, à ðàáîòàë â Èíñòèòóòå
ìàòåìàòèêè Ñèáèðñêîãî îòäåëåíèÿ ÀÍ ÑÑÑÐ. ÂÀÊîâñêèå ÷èíîâíèêè
ïîñ÷èòàëè, ÷òî â ìî¼ì ñëó÷àå óêàçàííîå ïðàâèëî áûëî íàðóøåíî. Áè-
öàäçå ñîîáùèë îá ýòîì Ëàâðåíòüåâó, êîòîðûé ýòèì âîçìóòèëñÿ � îí â
ñâî¼ âðåìÿ äîãîâîðèëñÿ ñ ðóêîâîäñòâîì ÂÀÊ, ÷òî ñîòðóäíèêè èíñòèòó-
òîâ ÑÎ ÀÍ ìîãóò çàùèùàòü äèññåðòàöèè â äèññåðòàöèîííîì ñîâåòå ïðè
Ïðåçèäèóìå Ñèáèðñêîãî îòäåëåíèÿ. Ïîñëå çâîíêà Ëàâðåíòüåâà â ÂÀÊ
äèññåðòàöèÿ áûëà íàïðàâëåíà íà îòçûâ àêàäåìèêó À.Ä. Àëåêñàíäðîâó,
êîòîðûé, äëÿ ïðèëè÷èÿ ïîäåðæàâ äèññåðòàöèþ ïàðó ìåñÿöåâ, äàë ïîëî-
æèòåëüíûé îòçûâ.
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